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[7.5 valores]

*  Preencha o cabecalho e, para cada uma das alineas, assinale assim ], no verso desta folha, a tnica opg¢ido
cotrecta.

=  Cotagio [c; -¢]: opgdo correcta [+c valores]; opgdo errada [-e valores].

=  Se nio assinalar nenhuma opgao, ou se assinalar mais do que uma, ser-lhe-4 atribuida a cotacido de zero valores.

GRUPO II
(12,5 valores]

A expressio x =8V KL informa sobre a maior quantidade de produto, x, que se pode obter
mensalmente a partir das quantidades K e L dos factores produtivos, cujos precos unitarios sdo 16 e
4 u.m., respectivamente.

1. Para quadruplicar a quantidade produzida, em quantas vezes devem aumentar,
simultaneamente, as quantidades K e L?

2. Se o produtor pretendesse manter sempre coincidentes entre si as produtividades marginais
de cada um dos factores, em que proporcio deveria combina-los?

3. Admitindo que, no curto prazo, K = 9 u.f,,

a. determine o custo de 48 unidades de produto.

b. Apresente a correspondente expressao analitica do custo total.

c. Para atingir o 6ptimo de exploragio, o produtor deveria produzir mais, ou menos,
do que 48 unidades (Nota: se ndo conseguiu deduzir a expressio anteriormente
pedida, considere CTcp = x3/6912 + 144).

4. Qual o custo de 48 unidades de produto, no longo prazo? Justifique o facto deste valor
diferir do valor que encontrou na alinea anterior.

5. llustre graficamente a alinea anterior representando: a) a isoquanta relevante; b) a linha de
isocusto correspondente; ¢) a combinacdo 6ptima de factores; d) a curva de expansao de
longo prazo. Determine as respectivas expressoes analiticas.

6. Verificam-se economias ou deseconomias de escala?



1. Ao longo de uma isoquanta verifica-se que a taxa marginal de substituicdo de capital por trabalho
¢ sempre igual a 2, pelo que

[1,2;-0,4]

X OO

O

trabalho e capital devem combinar-se sempre na propor¢ao de 1 para 2.

trabalho e capital sdo factores de produgio complementares.

por cada unidade adicionalmente usada de trabalho deve reduzir-se em 2 u.f. a quantidade
utilizada de capital, de modo a manter-se inalterado o nivel de produgio.

por cada unidade adicionalmente usada de trabalho deve reduzir-se em "2 u.f. a quantidade
utilizada de capital, de modo a manter-se inalterado o nivel de produgio.

2. Considere um processo produtivo em que se verifica a lei dos rendimentos decrescentes. Para o
actual nivel de utilizacdo do factor variavel, L, a elasticidade produto deste factor é 9. Pode, pois,
concluir-se que

[1,8; -0,6]

o produtor esta a laborar no segundo estagio da produgao.

um pequeno acréscimo da quantidade utilizada de L induz, ceseris paribus, um aumento
proporcionalmente menor da produgio.

a reducido do nimero de unidades de L utilizadas implicard uma reducido da produtividade
média deste factor.

o produtor esta a laborar no terceiro estagio da produgio.

3. Aigualdade pr. = CVM-PM.. permite explicar a relacdo entre

[1,5;-0,5]

0
0
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o 6ptimo técnico e o maximo técnico.

o 6ptimo técnico e o minimo de exploragao.
o maximo técnico e o minimo de exploragao.
Nenhuma das restantes opgoes é correcta.

4. Alei dos rendimentos marginais decrescentes traduz-se

[1,2; -0,4]

O
(|
0

num custo marginal decrescente.
num custo marginal crescente.
num custo fixo médio decrescente.
num custo variavel total crescente

5. Presentemente, produzem-se, por dia, 1000 unidades de produto combinando capital e trabalho
em quantidades tais que PMgk = 10 u.f. e PMg = 18 u.f.. Atendendo a que os precos dos
factores produtivos s3o 5 e 6 u.m., respectivamente, pode afirmar-se que

[1,8; -0,6]

X OO

O

as 1000 unidades de produto estdo a ser produzidas ao minimo custo.

, para produzir 1000 unidades de produto ao mais baixo custo, deveria usar-se mais capital e
menos trabalho.

, para produzir 1000 unidades de produto ao mais baixo custo, deveria usar-se mais trabalho
e menos capital.

o dispéndio de 1 u.m. adicional em trabalho induzitia, ceteris paribus, um acréscimo de 2 u.f
de produto.



GRrRurPrO II

1o
Estando em causa uma funcio de producio do tipo Cobb-Douglas, x =aK*L/ = 8K4L*,

sabe-se que é uma fun¢ido homogénea com um factor de homogeneidade igual a v=a+f
1 1 1 1
=1/4+1/4=1/2. Sendo x, =8K*L* e x, = 8(CK)4 (CL)4 , verifica-se, pois, X, = C*X, .
1

Pretendendo-se quadruplicar um certo volume de producgio (X, =4X,), tem-se ¢* =4 e,

2 . . < , .
portanto, ¢ =4" =16, i.e., para quadruplicar a producio é preciso empregar quantidades 16
vezes maiores de ambos os factores.

Isto ¢ assim porque os rendimentos sdo decrescentes a escala: v =1/2 < 1.

3 R PMg, =PMg,
_O0X L ai T I 301
PMg, = E =2K*L* JKAL 4 = 2K 414
ox B 3 31
PMg, =8_K =2K “L* K4K* =144
K=L

i.e. para manter coincidentes as produtividades marginais dos dois factores produtivos o
produtor deveria combina-los na propor¢ao de um para um.

L CT., =p, L+p.K
a. 48 = 8(9)Z L4 f— I = 144 uf cp pL pK
CTep, , =4(144)+16(9) =720 um.

b.
1
X = 8(9 4 1A
1
L+ :Ll CTCP =p . L+pgK
— 4
8(9) CT,p = 4——+16(9)
< 36864
L= m <
8 %9 CT, =——+144
< 9216
36864
C.
CT
CTM =— dCT™M _ x> 144
* dx 3072 x°
CTM = [9’2‘16 + 144j/x x* —442368 =0
x = 25,8 u.f. (optimo de exploracao)
X 144
CTM = +—
9216  x

.. para atingir o 6ptimo de exploragio seria necessario produzir menos de 48 u.f..

Para calcular o custo de 48 u.f, no longo prazo, hia que, previamente, determinar a

combinagio Optima de factores para produzir este volume de produgio:
13
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T™MST, =2r| K_4
P« L
11 1
x = 8K414 |48 =8K*L*

K =0,25L (curva de expansao de longo prazo)
1 1

48 =8(0,25L)+ L*

{K =18 u.f. (combinagio 6ptima

L =72 u.f. para produzir 48 u.f)

CTLP = pLL + pKK
CTLP =4L +16K
CTLPX:36

=4(72)+16(18) = 576 u.m.

CT,_, =576 um. <CT,, =720 u.m., pois, no longo prazo, o produtor, podendo

variar ambos os factores, pode adoptar a combina¢do Optima para produzir um dado
volume de producdo (i.e. a combinacdo de factores minimizadora do custo dessa
quantidade de produto), o que ndo sucede no curto prazo, dado que um dos factores se
mantém fixo, ndo podendo, portanto, ser optimizada a sua utilizagdo do ponto de vista da
minimiza¢io do custo da producio.

Curva de expansio de longo prazo:

TMST,, =2
Pk
K_4
L 16
K =0,25L
Isoquanta correspondente:
11
x = 8K*L*
1
48 = 8K+1#
6* =KL
K = 1296
L
Linha de isocusto:
CT=p, L+pK
576 =4L +16K

K =36-0,25L



1296
Isoquanta, x = 48: K = ——

Curva de expansao de longo prazo: K = 0,25L

18] s e TN %:Combinagﬁo optima de factores

Dado que, como ja se viu, a funcdo de produgio é homogénea e evidencia rendimentos
decrescentes a escala (v = 1/2), verificam-se deseconomias de escala para qualquer nivel de

produgio:
X, =C'X, (c>1)

CM,, = cl‘VCMLPHO

x=x1
1

1-—
_ 2
CMLPX:Xl =c CMLPHO
1

—c2
CMLPX:XI =¢ CMLPX:XO

~ CM,,  >CM,, ,ie.deseconomias de escala



